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Jeden z "praskich problemów"
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Dla dowolnej przestrzeni metrycznej (X, d), zbioru A ⊂ X, punktu x ∈ X oraz pro-
mienia r > 0 de�niujemy wielko±¢

p(A, x, r) = sup{t > 0 : ∃y∈X B(y, t) ⊂ B(x, r) \ A},

gdzie B(x, r) oznacza kul¦ o ±rodku w punkcie x i promieniu r. Powiemy, »e zbiór A ⊂ X

jest dolnie p-porowaty w x je»eli p = inf{lim inf
r→∞

p(A,x,r)
r
: x ∈ A} jest wi¦ksze od 0. Mówimy,

»e zbiór A jest dolnie porowaty je»eli istnieje takie p > 0, »e A jest dolnie p-porowaty.
Rodzin¦ kul V nazywamy pokryciem Vitaliego zbioru X je»eli dla ka»dego x ∈ X

istnieje taki ci¡g rn → 0, »e B(x, rn) ∈ V .
W trakcie referatu przeprowadzony zostanie dowód uproszczonej wersji twierdzenia

udowodnionego przez Yu. Shevchenk¦ ( [1]).

Twierdzenie 1. Dla dowolnego pokrycia Vitaliego V zbioru X istnieje rodzina V ′ ⊂ V
speªniaj¡ca warunki:

• zbiór A = X \ ⋃V ′ jest górnie porowaty,

• |V ′| < d(X),

gdzie |·| oznacza moc danego zbioru a d(X) = min{κ : istnieje taki zbiór Y g¦sty w X, »e |Y | = κ}
jest g¦sto±ci¡ zbioru X.

Na zako«czenie referatu sformuªowane zostan¡ otwarte problemy zwi¡zane z omawian¡
tematyk¡.
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