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Zaªó»my, »e 〈X,+, τ〉 jest abelow¡ grup¡ topologiczn¡. Mówimy, »e para (A, I) zªo»ona
z algebry A ⊂ P (X) i ideaªu I ⊂ A ma

• klasyczn¡ wªasno±¢ Steinhausa, gdy Int (A− A) 6= ∅ dla dowolnego A ∈ A \ I;

• wªasno±¢ Steinhausa, gdy Int (A−B) 6= ∅ dla dowolnych A,B ∈ A \ I;

• rozszerzon¡ wªasno±¢ Steinhausa, gdy Int (A−B) 6= ∅ dla dowolnych A ∈ A \ I
oraz B /∈ I;

• wªasno±¢ Smitala, je±li dla dowolnego A ∈ A \ I i zbioru g¦stego D, (A+D)c ∈ I.

Wiadomo, »e rozszerzona wªasno±¢ Steinhausa jest równowa»na wªasno±ci Smitala.

Je±li jednak ograniczymy si¦ do rozwa»ania zupeªnych miar borelowskich na X oraz par

zªo»onych ze zbiorów mierzalnych i zbiorów miary zero, to wszystkie rozwa»ane wy»ej

poj¦cia sa równowa»ne. Okazuje sie te», »e je±li miara µ jest singularna wzgl¦dem miary

Haara, to istnieje zbiór A peªnej miary µ taki »e Int (A− A) = ∅.


