
IV Warsztaty z analizy rzeczywistej Konopnica 23-24.06.2018

O topologiach generowanych przez operator
S-gęstości.
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Niech S = (Sn) będzie ciągiem mierzalnych podzbiorów R o dodatnich
miarach, zbieżnym do 0. Dla zbioru A ∈ L (tj. mierzalnego), przez ΦS oznacz-
my zbiór wszystkich punktów S-gęstości zbioru A, tj:

ΦS(A) :=
{
x ∈ R : lim

n→∞

λ(A ∩ Sn)
λ(Sn) = 1

}

(dodajmy, że gdy Sn =
[
− 1

n
, 1

n

]
, to ΦS(A) jest zbiorem klasycznych punktów

gęstości zbioru A).

W artykule [SW] pokazaliśmy, że przy pewnych dodatkowych założeniach
o ciągu S, rodzina

TS := {A ∈ L : A ⊂ ΦS(A)}

jest topologią. Podczas referatu pokażę, że jest to prawda bez tych dodatko-
wych założeń. Co więcej, wynik ten zostanie wywnioskowany z ogólniejszego
rezultatu dotyczącego tego typu rodzin zdefiniowanych na zwartych grupach
topologicznych z miarą Haara.
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