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Zbiory punktów zbieżności dla ciągów
pewnych funkcji pierwszej klasy Baire’a.

Tomasz Natkaniec, Waldemar Sieg

Niech X będzie przestrzenią metryczną oraz niech ~f = (fn)n będzie cią-
giem funkcji rzeczywistych określonych na X. Dla ciągu ~f definiujemy zbiory:

Z1 L
(

~f
)

= {x ∈ X : lim
n→∞

fn(x) istnieje i jest skończona};

Z2 L+∞
(

~f
)

= {x ∈ X : lim
n→∞

fn(x) = +∞};

Z3 L−∞
(

~f
)

= {x ∈ X : lim
n→∞

fn(x) = −∞}.

Postać tych dla ciągów funkcji ciągłych R → R badał w latach 1961-1963
Profesor Lipiński [3, 4]. W 1975 Lunina [5] scharakteryzowała powyższe zbio-
ry (oraz cztery inne - wyczerpując wszystkie możliwości dla wartości granicy
dolnej oraz górnej ciągu (fn)n przy n→∞) dla ciągu ~f złożonego z funkcji
ciągłych określonych na dowolnej przestrzeni metrycznej X. Punktem wyjścia
dla wyżej opisanych badań było klasyczne twierdzenie udowodnione niezależ-
nie przez Hahn’a [1] i Sierpińskiego [7] które mówi, że podzbiór A przestrzeni
polskiej X jest typu Fσδ(X) wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje ciąg ~f ⊂ RX

złożony z funkcji ciągłych i taki, że A = L
(

~f
)

(patrz, np. [2, 23.18]).
W trakcie referatu przedstawię uzyskane przez nas wyniki związane z

opisem zbiorów punktów zbieżności oraz rozbieżności dla ciągów funkcji o
domkniętym wykresie oraz ciągów funkcji z klasy B∗1 określonych na prze-
strzeni metrycznej X.
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